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Zadanie 1. Bolek i Lolek 

Dane są trzy liczby dodatnie 𝑎, 𝑏, 𝑐. Bolek na tablicy zapisał liczby:  
1

𝑎
+ 𝑏𝑐,

1

𝑏
+ 𝑎𝑐,

1

𝑐
+ 𝑎𝑏, 

natomiast Lolek liczby: 2𝑎2, 2𝑏2, 2𝑐2. Okazało się, że obaj chłopcy napisali te same liczby, 
niekoniecznie w tej samej kolejności. Oblicz iloczyn 𝑎𝑏𝑐. 
 
 
 
Zadanie 2. Trzy równania kwadratowe 
Niech 𝑎, 𝑏, 𝑐  będą różnymi liczbami rzeczywistymi oraz niech 𝑐 ≠ 0. Udowodnij, że jeśli 
równania 𝑥2 + 𝑎𝑥 + 𝑏𝑐 = 0  i  𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑎𝑐 = 0 mają wspólny pierwiastek, to pozostałe 
pierwiastki tych równań spełniają równanie 𝑥2 + 𝑐𝑥 + 𝑎𝑏 = 0. 
 
 
 
Zadanie 3. Suma kolejnych liczb 
Czy liczbę 2048 można przedstawić w postaci sumy przynajmniej dwóch kolejnych liczb 
naturalnych? Odpowiedź uzasadnij. 
 
 
 
Zadanie 4. Dwie nierówności 
Trzy liczby 𝑝, 𝑞, 𝑟 spełniają warunek (𝑝 + 𝑞 + 𝑟)𝑟 < 0. Udowodnij, że 𝑞2 > 4𝑝𝑟. 
 
 
 
Zadanie 5. Trójkąt równoboczny w kwadracie 
Wewnątrz kwadratu 𝐴𝐵𝐶𝐷 znajduje się taki punkt 𝑋, że miary kątów ∢𝑋𝐷𝐶  i  ∢𝐷𝐶𝑋 wynoszą 
15°. Udowodnij, że trójkąt 𝐴𝐵𝑋 jest trójkątem równobocznym. 

 
 


